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co) 
PRAFATIO | 
 LECIOREM: 


0g C10 quam arduum que ac inſolitum opus im me fuſci- 


piam, cum res a ſenſibus tam longs remotas ad Leges 

Geometricas reVocare aggredior : ( um vero ſerio me- 
cum perpenderem quam egregia Scientiarum Naturalium incre- 
menta ex Geometria deduxerint &* demonſtraverint tum vete- 
res tum recentiores Mathematici ; fecerunt illa, ut eandem in 
rebus Theologicis uſum aliquem habere poſſe ſperarem : Scien- 
tie eninr ades Divine utilitatem, non ultra anguſtos Vit: 
hujus limites extendi poſſe, abſurdum plane videtur ; quando» 
quidem per regulas Geometricas omnia Nature opera ſtabili- 
antur, ecquis dubitet eaſdem mids ducere ad ſapientiſſuni Na- 
ture Autoris cognitionem ? quo perfeFtius artem quamlibet in« - 
telligimus, eo melitzs nos poſſe de potentia & ſapientia Ar- 
tificis determinare ac judicare, certiſſunum eſt. Querentt 
quid ageret Deus, TiamtTpiiv T Oto! optime reſpondit Divi;- 
mus ille Plato Philoſophus : &* proinde ex Scholis ſuis Philo 
ſophicis omnes Geometrie ignaros jure merito excluſit. Vas 


nd enim eſt illa Philoſophia, que nos. ad Nature ejuſque 
Autoris and 


"Vi Prxfatio ad Le&orem, 
Autoris cognitionem non deducit ; & jejuna admodum  eft 
illa wtriu que cognitio, qugm alinnde quam ex Geometria han 


rirt. ſpetamns. bno tarif tate patter nobith hujns Scientie 
hire ut ad Religionls etiam w Hom. rol Ek proba- 
bilitatem ſtabiliendam egregie conducat ; quod im hoc, quem 
jam in lucem emitto, Traftath, te L. B. ad plenam tuam ſa- 
tisfaFtionem reperturum exiſtimo. . Generalia quidem ſolummods 
Religionis. principid hit #tallata vidbe, preſertim que ad 
Sacre Chriſt Diftrine veritatem,” Vitequie futhr & ſpem no- 


ſftram. ſtabiliendam conducere exiſtimabam. Jdque eo "#" 
e- 


| neceſſarium niihi videtur, quarntd graviores jam contra 


ligionis noſtre -veritatem ſunt Atheorum & Deiſtarum im- 
petus. Quanam precipnx funt grafſantis biljus' Athelſmi 
cauſ# noi jam ſollicitns mquiro + mibi tantum hoc propoſi- 
tum eſt, ut morbo ſevientl remedium aliquod (fi poſſem) af- 

errem. par | 

6 Quoſdam fore non dubito, mdjori dnftos xelv quam judicio, 
qui meos prorſus condennabunt laboyes ; meque Religionem 
potins evertere quam afiruere temere nimis concludent, [li 
atique oninia Religions dogmata tanquam certiſſima amplefen- 
res, rem (hriſtioniſmo indigndh me preſtitiſſe putabunt;” qui 
ejus probabilitatem tantum evincere conatus furrim. [llis ve- 
r0 ego nibil- jam habeo quod dicam, niſi quod prajuditiis ſuis 
praoccupati, Religionts, quam profitentur, frndamenta no1 
accurate ſatis haftenns examinaverint ;, nec Fidei, qua tan- 
toper® in ſactis literis landatur, natiitam rite intellexerint. 
Quid enim eft Fides ? nift illa mentis perſnaſio, qua, propter 
media ex probabilitate dednfta, quaſdam propoſrtiones Veras 
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Prefatio ad Leftorem. __ 


elſe credanus, Si perſuaſu ex certitudine oriatur, tum non 
ides ſed 'fcientia-in mente producitar. Sicut enim probatt- 
litas Fidew generat, ite etiam {cientiam evertit ; & 8 con- 
tre; (ertitudo fciention fanul- generat «5 Fidem deftruic, 
Unde Scientia omnem dubitandi anſam aufert ; dun Hides 
aliquam ſemper bajutationem in ments relinguit : (y propte- 
rea Fides tantis nſygnitur laudibus,  tantaq; fibi annexa 
premis bebet, quod bunines, nas obſtantibus emuibus iſles, 
quibus premwatar, ſcrupulis, in retto Virtitis ' " Piatatis 
tramite progrediantur ; queq; (reatori ſuo Omnipotenti grata 
futura credunt, ſumma ope preſtare conentur : ſe tam pa- 
ratos eſſe juſſis quibuſcunq; divinis obſequi offendunt ; ut ne 
ea quidem, qua probabiliter tantum ab Ipſo proveniunt, reji- 
cere coelint. | 
Tamg; non ni{t duas alicujus momenti objeftiones prevideo, 
quarum hec eft Prior. Quod non refte defmiverim tempus, 
quo Probabilitas Hiſtorie ( briſti evaneſcere debet ; cum no- - 
vos probabilitatis gradus ex Prophetiarum quarundum comple- 
tione oriundas. non conſideraverim ; ſed eandem in certd qua- 
dam proportione ſemper decreſcentem acceperim. Sed reſpon- 
fio eſt facilis, Hec de Chriſto Servatore Fiiftoria non aliter 
mihi conſideranda fuit, quam qualis per aliquot ſecula hafte- 
nus tranſmiſſa fpit : Si Prophetias illas ſuam habituras com- 
pletionem in Calculo m2o' ſupponerem, impudenter nimis id quod 
quaritur poſtularem. Dem novus ille probabilitatis gradus 
ex Prophetiarum completione oriturus, non magni erit mamen- 
ti; nifs pro hominibus iſtius ſeculi, quo eventus prediftiont 
reſpondet : tantus certe non erit, ut calculum noſtrum pertur- 
bare nedum evertere poſſit. Poſte- 


EE - 


vil Prxfatio ad LeQorem. 


Poſterior objefFio myjorem pre ſe ferre ſpeciem videtur. 
Quod ſcil. (alculus nofter "Moſs, ceterorumg; V. T. Serip- 
torum Autoritatem labefaFftare videtur. -Fateor equidem, &, 
niſi (hriſti adventus novam 'illis addidifſet probabilitatem, 
attum- jam fuiſſet ante aliquot ſecula de eorum Autoritate. In 


- bunc \ finem venit Filins' hominis ut Legem & Prophetas im- 
-pleret: ut. eorum pene evaneſcentem probabilitatem reſtlitue- 


ret. (alculus itaque a me adhibitus ( briſtianiſmum ſolidis 
Juperſtruit fundamentis & Judaiſmum ſimul funditus evertit. 
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THEOLOGIAX CHRISTIAN AZ 


Principia Mathematica. 


it. 


DEFINITIONES 


; 
Oluptas eſt ſuavis ille Animi ſenſus, quem objeta Naturz 
humanz convenientia in nobis producunt. 


Ss 
| Iatenſitas Voluptatis eſt magnitudo ejuldem ex magnitu- 


dine ſuavis iſtius Animi ſensis determinanda. 
3+ 
Duratio Voluptatis eſt quantitas temporis, per quod ſuavis ille Ani- 
mi ſenſus in nobis perſeverare ſentitur. 


+ 
Voluptas xquabilis eſt, quz eoſdem intenſitatis gradus habet per 
{1ogula durationis ſux momenta. 


C 
Voluptas uniformiter creſcens eſt illa, cujus intenſitatis gradus cre(- 
cunt uniformiter per ſingula durationis ſux momenta. 
Scholium. Ex infinita varietate incrementorum & decrementorum 
graduum intenſitatis, alix infinitz voluptatum ſpecies deftiniuntur. 


Probabilitas eſt apparentia convenientiz vel diſconvenientiz duarum 
Idearum per argumenta, quorum connexio non eſt conſtans, aut ſaltem 
talis eſle non percipuur. | 


P 
Probabilitas Naturalis eſt, qua deducitur ex argumentis propriz no- 
ſtrz obſervation aut experientiz? conformibus. . 
8 


Probabilicas Hiſtorica eſt, quz deducitur ex Teſtimoniis aliorum, qui 
ſaam affirmant obſervationem aut eopnieatian 


9. Suſpi- 


(10) 

wo 6 EM 

Suſpicio Probabilitatis hiſtoricz eſt motus Animi in partes hiſtoria: 

$0. 

Velocitas Suſpicionis eſt potentia, per quam Animus in aliquo tem- 
pore quaſi per ſparium aliquod in partes hiſtoriz contrarias impellitur. 

Scholium. Per (patium hic intelligo quantitatem Afſſensds, quem ant 

mus przber Argumentis Hiſtoriz contrariis. Concipio nimirum Ani- 


mum ut rem mobilem, 8 Argumeata ut vires motrices ipſum huc vel 
illuc impellentes. | | | 


AXIOMAT A. 


FE. 
Omnis homo conatur voluptatem in Animo ſuo producere, augeze, 
aut in Ratu-ſyo volupratis perſeverare. | 


2, « & 
Conatus Sapienitim ſunt in ratione direa, guam haben val Ex- 
peRationum fuaraum valores. Quicunyg; hanc'Conatuum rationem ac- 
curate ſequitur, is eſt apientiſſimus ; & qui mints accurate, minnis (a- 
piegs cen(etur. | | 


3. 

Conatus Inſtpientum ſunt in ratione reciproca, quam-habent veri ex- 
peRationum fuarum valores. 

Non intelligendum eſt hoc axioma in rigore mathemarico :' hoc (o- 
lummodo hic innuere volo, quod illi majores adhibeant'conatus ut ob- 
tineant expeRationem, cujus veruswvalor eſt (a) quam ad obtinendam 
iam expectationem, cujus verus valor eft-(»4), poſtto quod » ſic 
major uniate. 


HYPOTHESIS. 


Omnes hormnes jus habent aquale ut credantar, -n{i contrarium ali- 
unde conſticerit. Aquitas- bujus ſuppoſirionis ſundarur av<o, :qyod res 
omnes ejuſdem Naturz iiſdem prexditz fint qualiratibus naturalibus ; 
five hx Animum, five us reſpiciunt : eſtque communi hominum 
wo conſonum, qui mn quibutiver-vitzhujms Negoriis determinandis 

ominem quemlibet teſtem -accipiunt, nift*hoc-jus ſavm naturale -ali- 
guomodo amilerir. ; | 


.CAPUT 


- P 46 
VOIt 9 A L > 


(un) 
CAPUT 5. 
De Probabilitate iftortea que coiva Fore traditur, 


F* triplici preſertim capite diminuitur Prodabilitas hiſtorica. Ex 
numero Teſtium, ' per ques hiſtories ſacceſſive rranfnitrieur. Ex 
diftantia loci, ad quern fubjetuen refertur : fed hoc {pectat has folam- 
modo Hiſtorias, quarum ſybjeRa principalia ſunt permanentiaz ft egim 
illa. fint tranfeunria, vam diminueur Probabilites ob loci diftan- 
tiam. Ferao-ex decurtu-remporis per quod hiſtoria tranſmieticar. Ec 
juxtz quam: ravionem in horum decreſcat probabilites in: (e- 
quentibus. propafitionibus demenſtabirar: Alias cauſas diminuendi 
Probabilitates hiſtoricas hic non conſiderqz tum quod perexigue fant, 
tum: maxime quod vim conclnſtonum principelium non 

ex principiis hic poſttis ad Calculum reduci poſſiac. 


Propoſitto I. Theorema |. 


Quzvis Hiſtoria ( norcontradictoria )} ab unius Teſtis primi ceſti- 
monio confirmata quzndam haber Probabilitatis.gradum. 

Magna ettim- Probabilitas componitnr ex mulſtis Teftium primorum 
Teſtimoniis, ficut magnus.numerus ex multis'unitatibus. Fier1 qui 


poteſt, ut ralis Probabilitatis Gradus ſt tam exiguug ur fllius .. 


quidem 

mus noſter vix' percipere poſſic : ficur' in motu Corporam, gr. mY 

locitaris tantillus aliquando eft, ut motum oculis dilcerngre nequedmus, 

Sed ( & hic velocitatis, 6c) ille Probabilitatis gradus eſt detgrminatz 

TEES, 6& multotigs repeticus Probabilitatem ſenſjbilem pro- 
ucit- 


Prop. fl. Theor. Il. 


Probabilitas Hiſtorica creſcit pro numero Teſtium primorum, qui 
rem factam enarrant. | £ 

Nam Unus Teſtis unyn;. prodycit Propabilitatis gradum ( per Prop. 
L) Ergo duo Teftes, dugs 3 Tre Teftes, tres producunt Probabilita- 
tis pradus, &c, Q. E, D, | 


B 2 «, Corel. 


 Q 


(12) 
Corol. Sit hiſtoria quelibet H, a numero Teſtium primorum n-+-1m, 
homini cuivis A relata, quorum m_ cantum, puta n, eandem enar- 


rent homini alteri B: Erit Probabilitas, quam habet A, ad Probabili- 
ratem, quam haber B, ur n+m ad n. Ut 1 (ex gra.) fit n=4, 
m= 8, Eric Probabilitas, quam habet A, tripla Probabilicatis, quam 


habet B. 
Prop. III. Theor. III. 


Suſpiciones Probabilicacis hiſtoricz per unum ſemper Teſtem tranſ- 
miſſz ( ceteris paribus ) creſcunt in ratione numerorum Teſtium per 
quos hiſtoria tradicur. ; 

Sit $ tota ſuſpicio, quam habemus de fidelitate, cxteriſque Feſtis 
perfecti virtutibus: Tum fi unus Teſtis der s, duo Teſtes dabunt 2 s, 
tres Teſtes dabunt 3s: & univerſaliter numerus Teſtium n dabit ſuſ- 
45-20 ns. Eſt enim s ejuſdem quancitatis in ſingulis (per Hypo- 
theſin 

__ Sit M numerus Teftium, per quos Hiſtoria ſucceſſive tranſ- 
mitticur, erit M— 1 xs tota ſuſpicio ultimo Teſti tranſmiſſa: haber 
enim ſuſpiciones omnium Teſtium, przxter unam, quz ex ipſius rela- 
tione orietur, & quam proinde fabi ipfi non tranſmitrcir. 


Prop. IV. Lemma I. 


Velocitates ſuſpicionis in zxqualibus temporibus produce creſcunt in 

progreſlione Arithmetica. kg TS 
| Sit (in Figura ſequenti) A F 
Cc _D_E tempus per quod Hiſtoria tran(- 
| mittitur z Diviſum ſupponatur il- 
lud in partes quam minimas 8 
zquales, AB, BC, CD, DE, 
E F. Sitq; linea Bb (ipſi AE 
normalis) velocitas orta ex tem- 
poris ſpatiolo AB; dico, ſub finem 
remporis ſecundi B C velocitatem 
_ - ſuſpicionis fore Cc=z2Bbz & 
| _ ſub finem tertii cemporis 

D 


D velocicas ſuſpicionis eric 


= TP 
% d=3Bb: & lic porro. 
Nam Hiſtoria per Tempus B C 
F tranſmiſſa habeter —_ 
x 


| C #3 
Cx (=Bb) etiam ceſſante omni ſuſpicionis Cauſa ; Ergo cam ea- 
dem ſuſpicionis cauſa agir per tempus BC, quz agebat per tempus A B, 
augebicur velocitas C x quantitate x C=B b, quia rempora ſunt xqua- 
lia, & cauſa ſuſpicionis ſupponitur etle vis uniformis. Adeo ut veloci- 
eas ſuſpicionis ſub figem temporis ſecundi BC fit CC=Cx+xc=2Bb. 
Eodem modo fi ininſtanti C ceſfaret omnis ſuſpicionis Cauſa, progre- 
deretur Hiſtoria cum ſuſpicione concepta in C, id eſt, ad D delata, 
foret ejus velocitas D/\= Cc= 2Bb, -Ergo: cum eadem uniformis 
cauſa ſuſpicionis agit per tempus CD, que agebat per tempus xquale 
AB, augebitur velocitas ſuſpicionis Do* quantitate 4d=Bb ; & pro- 
inde in inſtante D. velocitas ſuſpicionis eriit DI=D# + d=3Bb. 
Similicer, fi ad tempus D ceflaret omnis Caufa ſuſpicionis, progrede- 
retur Hiſtoria cum ſuſpicione concepta in D, ideſt, ad E delata, ejus 
velocitas efſet Ex=Dd=3Bb. Ergo cum eadem uniformis Caaſa 
ſuſpicionis agit per tempus DE, quz agebat per tempus zquale AB, 
augebitur velocitas Et quantitate £e=Bb : Adeoque veocen one: 
nis in E, erit j +5 Secs wc  Denique, ceffante fuſpicionis inE, 
progrederetur Hiſtoria cum ſuſpicionts velocitate concept in E, id eſt, 
delata ad F, foret ejus velocitas Fo=Ee=4Bb3'Ergo cum' eadem 
ſemper uniformis cauſa ſuſpicionis agit 7 tempus ultimum EF, qua 
agebat per tempus primum 6 zquale AB, augebitur velocitas ſuſpi- 
cionis Eq quantitate @f=Bb z 8 proinde integra velocitas in F erir 
Ff—=Fp—--et=5B. Unde conftat, . quod in- temporibus zqualibus. 
AB, BC, CD, 8c. Velocitates W 5s Bb, zBb, 3Bb fint in ſim- 
plici progreſſione Arithmetica. Q. E. D: | 


Prop.. V. Theor. | TV. 


Suſpiciones Probabilitatis hiſtoricz per quodliber tempus tranſmiſſs: | 
(c#teris paribus) creſcunt in duplicata ratione Temporum, ab initio: 
Hiſtoriz ſumptorum. 

Per extremitates- b, c, d, e&, f linearum Bb, Cc, Dd, Ee, Ff gra- 
dus velocitatum denotantium ( quag; linex AF tempus deſignanti nor-: 
males ſupponuncur ) ducatur linea Ab cdef; adeoque Area figurz 
A Ff reprzſentabit ſuſpicionem productam in tempore A Þ, ficut & 
Area A D d reprzſentabit ſuſpicionem productam in cempore A D; 
& ſic de aliis- Jam: quia Bb, Cc, Dd, &c. ſunt in progrefſione- A- 
rithmetica 1, 2, 3, 4, &Cc. ( per Prop. IV.) Ideo linea Abcdef ef 
rea, ut ex Elementis eſt notum. Ideoqz fuſpicio produdta in tem- 
pore AE, eſt ad ſuſpicionem. produtam. in tempore AD, x. _ 

riangu 'E 


—— 


(24) 
» _"Trianguli A F'f ad Aream Trianguli A.Dd. Sed Triangalum A FF 
eſt a Triavgulum A Dd, ut Quadratum linex AF — 
linex AD; (ut conſtas ex Elements) Ergo ſufpicio ortz in tempore 


A ÞF eſt ad ſu{picionem ortam in cempore AD, at atum | 
AF ad cum ligex AD. Id eſt, ics rn duplicaa 
ratione Temporum ab initio hiſtoriz ſfampraram. Q. E. D 


Corol.. Sit te per quod. Hiſtoria cranſmictirur AFE=T, & ſaſpicto 
inde orta fic K: Ec fit aliud quodliber teropus datum AD=t,& cog 


* © o_ « T* ; - 
nita (ufpicio inde orra fic k : Eric K=IE. Miu, 4* in kN 
| ergo 


Prop. VI. . Theor. vV, LL uu 


Suſpiciones Probabilitatis Inſtorice per quaſliber diſtantias tranſnil. 
{ (czteris paribus) creſcuat in duplicata ratione diſtamiarum ab ini- 


Demonſtratur ha ut: precedes : Adeoque fi A fit locus 2d quem 
Uiltoriz ſubjeftum refertur, firq; illa delara ad diſtantiam quarnliber 
F=D,. ex qua oriatur.fuſpicio Q, & ex quavis alia diſtantia cognita 


 AD=t orra fit fafpicio quzdam cognit fee-erit Q=2 Ny 
Prop. VII. Problema 1. 


Quantitatem Probabilitatis Hiſtotiz cajufvis H, per unum ſenper 
Teſtem tranſmiſſz, determinare. 

Deſigner x probabilitatem integram, quam! primus Teſtis ſecundo 
tranſmittere poteſt, poſt temporis 8: loci intervalla quam minima z 
ficq; M Cvel m) numerus Teftium, per quos in dato rempore'T, & 
ad diſtantiam datam D, Hiſtoria illa H cran{mitricur ſits faſpicio cog- 
nitz quantitatis, quam ex uno quovis Teſte ortam fuppogimus: k fof- 
picio- cognita, quam ex dato quovis tempore't 3 8 q fufpicio erigem 
cognita, quam ex data quavis diftanria d, ortas ſapponimus. © Sitq; 'P 

; ——  T%D 
probabilitas quzſita. Erit P=x+M—1xs +> —. 


Nam M—1>s$ eſt tota ſuſpicio, quz oricar ex numero Teſtium (per 
T* 7 x FT. Wok 22 ad ; 
Brop. T[I.) : Et bk eſt rota» ſuſpicio orta ex tefonpare; dato T"( per 


FIT - 


(15) 
Df —þ . 

Prop.) & > oft nota ſuſpicio pra. ex diſtangia D {per Prop. VL) 

ErgoM-1ys +, +772 eſt ſuſpicio integra, que hiſtoriam H, per 


numerum Teſtium M, poſt elapſum cempus T, & ad diftantiam D, 
« dnſmiſſam afficiet : 8, cum x fit tota ejus fub mitio probabilitas ex 


bypotheſiz paret P=x4+M—15+ > + 3. Q, E-D. 


Scholium. Quia per x deſignatur tota Probabilicas, quam primus 
Teſtis fecundo tranimittit ; ideo in.numero per M denorato, iple pri- 
mus Teſtis nan jnclyditur ; quem .proinde in leqqentibus nomine Hi- 
ſtorici a cxteris diſtinguemus, Per Telſtes intelligemas eos omnes, 
qui mow Hiſtoriaz cognitionem ex Hiſtorici obſervatione aut experi- 
entia deducynt. | 

Exomplum. 'Quantam probabilitarem haber decimus Teltis hioxi 
H, poſt elapſum -rempus 10t, & ad diſtantiam 8d: quia jn- hoc cad 
M= 10, Tm MHz 8d; eo per Canonem Drxced rem 
Þ--x +93 1ock +64 oft probabiies, quam haber deci 

eſtis. MER 

Netandum vero eſt, quod x, s, t, k, d, q (int quanticates cogni- 
tz 3 ſunt enim totidem unitates ad menſurandam Probabilicatem-neceC 
fariz 3 quz proinde ( ſieyt in omni alio-menſarationis genere) ad ar- 
bitrium menſurantis afſumi poſſunt. 


Prop. VII. Prob. II. 


Datis, numero.{erierurm Teſhum, numero Hi 
m0 unjulcujuſg; ſeriei no 1am  reoſmicendam, an 4 
iſtacus per quz Flſloria Wiqua H, ad homigem quem tan 
mitticur: invenire quaptitatem Probgbilitatis, quam haber A de veri- 

rate Hiſtoria H. PET 

Inveniatur 'Probabilitas ab ynaguagz {erie rranſmiſſa ſeparatim ( per 
Prop. VE.) Eritq; ſumma harum omaium Probabilicas quaſica, qua 
homini A-2b omnibus-cranſmitcitur. ; 

_ Exemplum,. Habeat A Hiftoriam H 2 duabus Teſtium ſeriebns deri- 
vatam. 'Sitqz b numerus Hiſtoricoram, m numerus Teſtium, T tem» 
pus, D diſtantia, per quzin prima ſerie Hiſtoria tranſmigricur. Item c 
numerus Hiſtericorum, n .numerus Teſtium, G cempus, L diſtancia, 
per quz inifecunda Teſtium ſerie Hiſtoria H.ad Atranſmitritur. Jr 


(16) 
bx eſt Probabilitas, quam habet primus Teſtis in prima ſerie, & cx eſt 
probabilitas, quam haber primus Teſtis ſecunde* ſeriei ( per Prop. Il.) 
- Ergo (per Prop. VII.) invenietur. 


T*k D* TT . - X 
bx+m-r+ + x ogy cranſmiſla ad A per primam 


LT ECOK , LqV\ Probabilitas tranſmiſſa ad A per ſecun- 
Cx DIS na dam ſeriem. Pr 


Addantur he duz Probabilitates & ſumma utriuſque (c. 
bx+cx+m-1+n-1xs 4 Le K— SM q Erit integra Pro- 
babilitas tranſmiſla ad A ab utraq; ſerie. 


Corol. Sj; numerus hiſtoricorum b, numerus Teſtium (m) tempus T, 
& diRantia D fiat eadem in omnibus Teſtium ſeriebus, quarum nume- 
rus fit (a) tum eric Probabilitas quxſica 


_— y i ,v29 
P= axbx + m-1x$s+ _ = . 
' Er hunc caſum precipue reſpicio in ſequentibus, niſi aliter expreſſe 


moneacur. 
Prop. IX. Prob. III. 


Data quavis hiſtoria H ; aliam hiſtoriam h invenire, que, ft a dato 
numero ſerierum teſtium (a) tranſmictatur, habeat Probabilitatem in 
ratione data ad probabilicatem hiſtoriz datx H 

Sit e numerus ſerierum Teſtium, c numerus Hiſtoricorum, n nume- 
rus Teſtium, G tempus, 8: L diſtantia, per quz Hiſtoria data H tranſ- 
mittiturz a, b, m, T, D eaſdem reſpective denotent quantitates in hi- 
ſtoria quzſita h ; fitq; ratio data r ad 1. Jam ex datis e, C,n, G, L, a, 
; - eGk , cL* 
inveniendz ſunt b, m, T, D, hoc modo. ecx+en-exs + 5- + _ 
eſt probabilitas hiſtorix datz H, Cper Prop. VIII. Corel.) Ec 

— , ak, ad "ES FY.  O 
abx+am-axs 4 — +=; eſt probabilitas hiſtoriz inveniendz h 


( per Corol. Prop. VIII. Ergo erit 
aD'g 


eG*k , eL'q 


aT*k — 
abx+am-axs + —- + 75; ;ecxen-exs + FT I Ex 
condi- 


Unde, redu@is. PEOUD ex comparatione of% cif 5, jondi 


ia h invenienda KAR deber, ut ejus probabilitas fi t ad probabili- 


(17) 
conditione problematis Quare' a —_ terminos medios & ex- 


nctppede {ane ab TELDY= recx4remios + 
+== I Fiatcomparatio inter terminos homologss, eritq; ab—=rec 

am—a=ren—re. aT'=eG". Azque aD'=ceL', que. A” TH 
redutz dabune b=— —ſen—re+a T=vy 5 D=/= my; 


A 
Q.E- I. 
Scholium. Data vel inventa dicitar Hiſtoria, cum dancur vel inveni- 


untur numerus ſcrierum  Teſtium, oomerus Hiſtoricorum,” numerus 
Teſtium, diſtantia & Tewps per que tranſmiſſa vel ” ED PAR? t 


Hiſtoria: .. 
Prop. X. - Prob. Iv. 


Data quavis hiſtoria H, aiam biftoriamb1i invenire's quz, (' ” Y 
numero Hiſtoricorum b tranſmicratur; '/habeat probabilitatem t One 
data ad probabilicatem Hiſtoriz dataz H. ' 


Deſignatis —_— ut. in propoſitione po_—_ erit. 
axbx+m-1x54 — + i 7 >L=excx+0=1x5 + += 


erit a= = numerus fcrierum Teſtium, 8& m=. hk, numerus 


Teſtium, _ tempus z D= F. diſtantia, per que TOM. | 


tatem Hiſtoria datz * ut radi. 
.. Prop. XI. Prob. V. I 


ef, 


Data quavis hiſtoria H, aliam hiſtoriam h invenice, qua, f ad 
Teſtem in dato ordine per (m) deſignato exiſtentem, tr 
babeat probabilitatem in ratione data ad probab exten hiſtone 


datz H. 
C Deſig- « 


( x8 ) 
Deſignentur quantitates ut VR ex datis'&,, cm, G, L, r, m, 
a 


inveniendz funt a, b-T, D. FaQ4 autem reductione zquationum, 
quz proveniunt ex comparatione terminorum ( ut in Prop. IX.) erit 


6 Eo 4 3 ; CM—C X M 
a= mumerus ſerierum Teſtium : b=,— aumerus Hiſtorico- 


rom: T=vEELE rempus : D=Lxvx2 diſtantia, per que Hiſto- 
ria invenienda h tranſmitti debet. . Re DRY 

Exemplum. Tranſmitcatur hiſtoria data H ad quartum Teſtem a dua- 
bus Teſtium ſeriebus, 8 cribus hiſtoricis poſt 100 annos, & ad diſtan- 
tiam Tooo milliarium ; queritur hiſtoria, quz ad quintum Teſtem de- 
lara habeat probabilitatem duplam probabilitatis hiſtoriz datz : In hoc 
exemplo, e=2, c=3, n=4, G=1oo0, L=1000, m=x5, r=2z. Sub- 
ſticutis his valoribus, in quantitatibus modo inventis, erit a=3, 
b=4, T=zcov3. D=2000V4. 

Unde conſtat, quod hiſtoria h, a ſor hiſtoricis, per tres Teſti- 
um-ſeries, poſt elapſos annos 2003, 8&-ad diftantiam 2000y/5- millia- 
_ ad quintum- Teſtem. delaca,- erit duplo- probabiliar: biſtorid: da- 
ta H. © | 
Prop. XIT. Prob. VI. 


Data quavis hiſtoria H, aliam hiſtoriam h invenire, quz poſt da- 
jr hemay T T habear probabilitatemin ratione data ad probabilicatem 
pil | © . | ; : ; _ 
*Reducantur zquationes ex comparatione terminorum provenientes, 


8 invenientur : numerus ſerierum Teſtium (cil, a=. Numerus 
Hiſtoricorum ſc. b=. Namerus Teſtium {c. m= =, Er 
Tiſtantia ſc. D="=: per quz hiſtoria invenienda h eſt tranſiicten- 


da. Cim ergo datur T, 8 inveniuntur a, b, mw, D, ideo inventa eſt 
' hiſtoxia h (per Scbo/. Prop. IX). - 


Prop. 


(9) 
Prop. XIII, Prob. VII. 


Darts quavis hiſtoria H, aliam hiſtoriam h ( cujus ſubjecum ad lo- 
com refertur) invenire, que ad diſtantiam datam D tranſmiſſa habeat 
probabilitatem in ratione data ad probabilitatem hiſforiz datz H. 

Reductis #quartionibus ex terminorum comparatione - provenientibus, 
invenies, numerum ſerierum Teſtium ſcil. a=: Numerum hiſto- 
ricorum b=—: numerum Teſtium m=—= 4-1, Tempus 
T==..QE1 


Scholium. Si in quovis horum problematum caſu a, b vel m fiar 
numeri fraRi ; capiatitur numeri integri fracis hiſce proximi. 


"Prop. XIV. Theor. VI. 


Probabilitas hiſtorica ab uno hiſtorico, & per unam tantum Teſti 
um ſeriem tranſmiſla, quamvis combind decreſcae, in nullo tamen tem- 
pore dato penitus evaneſcit. 

Jam x+m—1x+-+7 eſt probabilitas ab uno Hiſtorico, & 


per unam Teſtium ſeriem, cranſmiſſa (per Prop. VII.) At fi hac 
in quovis tempore dato T evaneſcere poſſer, foret in hoc caſu 
*4+-m—=ixs += + =o. Sed fi hoc in quovis caſu fieri poſlet, 
cum poſſibile etiameſt, ut in illo calu 2vx+m-1554+ 7-4 'L =, 
utcungue magnus ſupponatur numerus Serierum Teſtium (a). -- Quod 
falſum eſt, rancus enim afſumi poteſt numerus (a), ur ſub initio hiſto- 
riz, ejus probabilitas fit major quavis probabilirate dara ab ung hiſtorj- 
co produdta z ſed probabilitas quavis data major in nullo remporedato 
evaneſcit: Ergo impoſfibile eſt ur ( cum ſumicur numerus (a) permag- 


as) wx+7—16+ +5 =0. Ergo impoſſbile eſt it 


x4m00154- =, Nam fi productum ex multiplications * 
_ C2 duarum _ - 


( 20 ) 
duarum; quarumlibet quantitatum fit. .majus nihilo, oportet eriam ut 
eget fares ſeorſim ſumpri'ſint niflilo majores. Unde conſtat pro 
poſitum. 

Scholium. Quamvis nunquam penitus evaneſcat probabilitas Hiſtori- 
ca, tamen in -progreſla” remporis' tamy e reddicur, ur illius vim 
Animas vix: percipere poffit.'"Hoc' itaq; fupereſt; ur' oftendatur' Me- 
thodus determinandi' cempus, quo'evaneſcit' gradus flle robdbilicaris, 
qui ad vim in Animo ſenſibilem producendam eſt necelſarins, Uecgz 
hoc ſimpliciffime fiar, ſequentes facio 'Hypothefes, quas a vero non 


multum remotas efle exiſtimo. - (.1.) Qudd ——_— '1deſt, Proba- 


bilitas integra a> Hiſtorico, primo Teſti tranſmiſſa, nullam fenfibilem 
vim producit (ceteris paribus) in Animo Teſtis undecimi. (2.) 


Quod ſpatio'annorum 50=t,' oriatur ſuſpicio k=— -—, id eſt, Qu0d 


Teſtis primus, quis fi ſtatim Hiſtoriam alicui radar, ac cxntiem ab ipſo 
Hiſtorico accipir, decimam canthm partem probabilicatis fibi cranſmiſſx 

pon; Ve Hp. 1.) i relariSnem fu ſuam' per 50 annos procraſtinet 
| prover lam man Jag, KEY: centeſimam. pro vitatis. ſibi tranſ- 
Ora X partem d Quad ad diftantiam milliacium 50 =d 


oriatur ſuſpicio q=— — in kink quarum ſubje&a' ad Tocum 


permanentem referuntur. (4.) Qaod vita-unius cujuſliber Teſtis poſſe 
per annos, 50=t, durare. Adedgz ( 5.) Eric .numerus Teſtium, per 


quos Hiſtoria per quodliber tempus T7 CONS 00.5 = E : ſequitur hxc 
ex quarta Hypotheſi, 


Prop. XV. Prob, VAIL. 


Quando evanelſc et probabilitas cujuſvis Hiſtoria ( cujus ſubjetum | 
eſt cranliens) viva tantum voce tranſmiſke, == range 


© Evaneſcet illa, quando. bx +m=1s + 5 "=o (per Prop. VID) 
ubi b eſt numerus Hiſtoricorum, m namerus Teſtium, & T cernpus 
Onyx probabilitatis quzſitum. 'Jam quia m=— 5  $===—3 


T0 


I ; (per Foy. 5.1,2.) ide0 ſubſticuancut hi FOE quantita- 


(i) 

tum m, $s, k; & erit ba—5-- Eo = 0. Reducatur 

hec zquatio per vulgares Algebre Regulas, & invenies. 
T=ty169b + F—st. | 

Tempus, quando Hiſtoriz cuj t probabilicas evaneſcit. 


Coro], Eyanuit probabilicas Hiſtoriz Chriſti, ſub-finem ſzculi ota- 
vi, in quancom illa a Tradition cancum orali dengpder. Nam- in hoc 


caſu b=4, unde 100 bÞ 35 =va35 =21 fersz Ergo per Ca- 
nonem hajas propoſicionis T=21t—x5t=16t, 0 4 59,p0is 
(per Hp.z.) Ergo T=16 e= 800/annis. Q.E. D: 


Scholium, Eodem' mace ooaeronghes, quando eyanle prob 
liezs cujuſvis Hiſtbrit, , cas ſubject ef penmaners: 


men cavendum eſt;"tie 


(ub ſunt = 
= mn adjecta foe rranſeumtg + Eff ex enim 


Nos Ec quia_(per Hpp-2,) | tuppo 
ceriam cranſeuntem cranſinitcebtibiis; Gafjoch = in Hiſtoriis ſub- 
jecta permanentia tragentibus,, k=— — . vel. ctiam migor ,,. dum- 
modo ſubjeRarilla- permarientis-ſine-in loco acceſſibili-; {1 eninyſintin 
earum-prohabilicates, 2c 


locq inacct ſen comemmodo crnchnd ſoar 
fi ſubjecta e ranſevntia-: * I les 
of 
46-4 bbs nth p_ TITY, T4 I 
Hy wi : 


- "$4 £ 
% *s + .% »x* # , _ 
_— _ - yy 84 ® 4 F ty *<24-7 $2 + $5.5 
- 0 C; , 4 th : : ; : . [ < ' Pa 
, a . : 
? #-k FEES” CF? 7 F , ; : 4 "}F y v* 3 l - 
TX (!:) fI3B! CITE! ; CAPUT 
: ( 
4 - j 3d, C1 : x " m. ' +4 7, s « # c P . 
b 4 $3: x g , , , . . - 
p A - 3 +7 k W " ww « =_ 
”# 5 ; 6 


6 aq 
9 179 | 1 
» . p* 1 F444 1 e . _.+.- : >.» 4 G C4 61's : 
io 3) 4 6 TY EST” RE. -_ 4. - "T + aki 
. hy PE = 4 . - - n - f . - þ-Y ” F I is 
pn "30; '71 STEEL CAEBT Went}, ” diets p, 


( 22.) 


CAPUT ll 
© De Probabiltate Hiſtorica, que” per Teftimonig. 
| ſcripta tranſmittitur. | 
®©p,0p. XVI Prob. IX. | 


Uantitatem Prgbabilicatis hiſtoricz ab uno Hiſtorico primo liceris 
conlignatz determinare. 


Sit z integra probabilicas Hiſtoriz ſub initio publicationis prirai ex- 


- emplaris, -n-,numerys-exemplarium, T .cempus, 8D diſtantia Loci, 
per guz Hidoria ſeripta cranſmiceitur-' Sitqs f ſaſpicio ,orea ex tranſ- 


I 


eriprione alicpjus Exemplaris (eſt verd # in omnibus eadem, quiz 
Tran(criptores ſuar pariter fideles, per Hypotheſin) ceteris poſitis, ut in 
cas 


capite przcegenti, erit queſira probabilics 


| ———— > —_—_—__——_—_— ng 


, *T* ;- D'g © 
PEz+n—ixf+— +575: 


* Corol, Sit c numeras Hiſtoricorum primotum, c numerus exempla- 
rium ſecundorum per totidem ſeries Hiſtoriam tranſinitrentium, poſito 
quod fingulz Exemplarium feriesex uno tantim Exemplari ſecundo 
traducantur, eric Hiſtoriz fic tranſmiſſz probabilicas: - 


TX., 
P=rxcz+n—1xf+=- +=: 


Scholium. Per Hiſtoricos primos intelligo eos, qui Hiſtoria Ccogni- 
cionem ex propria obſervatione aut experientia deducunt. Er per Ex- 
emplar primum intelligo (non unum cantum, fed) quotlibetexempla- 
ria 4 ipſo primo Hiſtorico ſcripta vel imprefla. Jam quia Hiſtoria 
ſcripta majorem longe probabilitarem habet, quam Hiſtoria per vivam 
yocem tradita z 8 quia hujus probabilitas nunquam evaneſcit (per 
Prop. XIV.) ſequitur il!ius eriam probabilitatem in nullo tempore dato 
penitus evaneſcere. Atramen cum continuo decreſcar, neceſle eft ut 
tandem etiam illa perexigua reddarur 3 Ut ergo determinetur tempus, 


\ quo perit hexc ſenfſibilis probabilitas fiant ſequentes hypotheſes. 
| * (1.) Quod 


b- 


(23) 


(1.) Qudd 2z=10x, id eſt, Hiſtoricus tranſmicrit decies. plures-pro-. 
babilitaris gradus, quando teſtimonium- ſuum per ſcripta, quam cum- 


per vivam canrtim vocem itlad traditar. ( 2.) Qudd t— — id ſt, 
| ſuſpicio fidelis rranſcriptoris eſt decima tantim pars ſuſpicionis fidelis 


Teſtis, unde ſequitur quod f =— ;5-- (per Sp, 1. Prop. XIV. & thy, 
2, hujus): ) Qudd Exemplar Hiftorix poſſic per-annos 200 =4t 
durare. ud ſequitur (4. ) quod numerus Exemplarium, | 
phy tempus T cranſmittentum, fit n= < } 


Prop. XVII Prob. X. 


Quantitatem preſentis probabilicatis Hiſtoriz Chriſt + T5 
Hiſtoricis ſcriptz, & per unam Exemplarium feriem cranfi 
terminate, | 


Praſens probabilitas Hiſtoriz Chriſti «t carlo 1x ret 


( per Corel. Prop. XVI.) ſedimhoccaſa n mygrerns primorum Hiſtorico- 
rum eſt c=4, T= fore annis = 34t: Ec (per Hypotheſes Prop. 


XVI.) Z—1IOX, n=, f=—7> keen ſubRi hive 
24 6r : 
lores quantitatum Cc, n, f T, & erit-p = = 40 x— —— 


probabilitas Hiſtoriz Chriſti, quz reduta dat p= ==, id eſt 


quam proxime p=28x. Tanta itaq; eſt praſens probabilicas Hiſto- 
riz Chriſti, quantam habuiſſer ille, qui ( ipſius Chriſti cemporibus ) 
viva tantum voce eandem 2 28 Dilcipulis Chriſti acciperet. QEL, © 


Prop. XVIL Prob. XI. 


Temporis ſpatium definire, in quo Hiſtoriz 
litas evanelcer. qu Chriſti ſripes probabi- 


Evaneſcer illa quando cz +n—1xf += _ *—=0 (per Cerdl, Prop. 
X VL) hoc eſt ( ſubRitutis valoribus quanticarnma Z, 0, f, k, nec non 


. 4=cdc) _ 


: 
: 


——_ ——_—_— _—_—_ 


(#4) 
$=c) quando zo +— Files ey =o: Hzc #quatio reduQa 


: govt toon) 
dabit Tempus evaneſcentis probabilicatis quzſitum, (cil. 


T=ty 4o0ort +-#—+{t1 vel potius ( negleRis has, quod _in+ hu- 
Juſmodi compurationivus fine ine magno erforis periculo fieri poſſit) eric 
tempus queficum T=r Joo1, .hoc eſt, quia v/4001 = 63 &rt=5y0 
annis,. T = 3150 annis/; unde conſtar, quod poſt annas 3150, a nativi- 
rate Chriſti, evaneſcec hiſtorie ejus ſcript#x ge Q. E.I. 


Corol. Neceſſe eſt, ut Chriſtus veniar, anti *elabantur anni 
1454- Nam neceſſe eſt, ut Chriſtus veniat, priulquam evaneſcar Hit- 


' toriz ſux probabilicas z ſed illa peribie, elapſis a noſtro tempore annis 


1454 = 3150—1696; Ergo neceſle _ ut veniat antequam elaban- 
eur anni 1454 {poi rempore,., Q.E. D. Er in aullp tempore minori 
_ kt 54 neceſſe eſt ut, yeniat,. in quancum. ejus adventus ex defetu 
bilcatis ſua biſtori# dependet : Er cette mulra me movent, ut 
Foe, illum non privs venturum, quam fere evanueric hiſtoriz ſux 
ilicasy hoc enim Uiſert innnere "viderur Lucas in Hifſtoriz ſux 
pite-z8, verſu 8, ubi Chriſtumexpoſtulaſle narrat in hunc modum 


— — Nihilominus, ciun venerit Filius hominis, . an fidern in Terra inve- 


niec—Tantilla cil. ad adventum. Chriſti erit Hiſtoriz ſuz probabili- 
eas, ut dubitet, an m reperturus fit, qui huic de ipſo Hiſtoriz 
fidem adhibebir. ., Unde patet, quam graviter errent illi omnes qui 
Chriſti adventum ad noſtra tempor#tary prope conſticuunt. ' 


Prop. XIX. "Prob. XII. 


Quantiatem em Probables cujuſvis Hiſtotiz Ccriptz determinare, 
X 
jaxty WR jufvis "Hiſtoriz &e (criptz (cujus ——_—_ eſt tranſiens) pro- 


babilitas eſt p=rxcz+n arxt+ > (per Corol. Prop, XVI.) Er- 


go (ſubſtjcotis valoribus quantitatum, z, n, f, k) erit 
4000 ct* — TEES IT, 


p=rxX 


Dn I 


— 


Wn mers EI IR 1 Or——_——_——_— - 


(25) 
Prop. XX. Prob, XII. 
Temporis ſpatium definire, in quo Hiſtoriz cujuſvis ſcriptz proba- 
bilitas evaneſcer. | "I 
Evaneſcet illa quando -c z +n—1 * t+ —=o ( per Corel, Prop,16.) 


hoc eſt (ſubſtitutis valoribas quantitatam z, n, f, k) quando 
I T Þ” 


20 Caſo men an—_——_— hac xquatio reducta dabit tempus 
evaneſcentis probabilitatis quzſitum, ſcil. T =ty1000c +55 — ;t. 


vel negleRis fratis T =t y 1000c+ 1 ; 
Datur e ſcil. ſpatium 50 annorum, & c numerus Hiſtoricorum pri- 


morum 3 Ergo habetar T cempus quzſitum, in quo evaneſcit Hiſtoriz? 
probabilitas. 


Scholium. Eodem modo ſolvuntur duo poſtrema Problemata, quando 
Hiſtorie reſpiciunt ſubjecta in loco acceſſibili conſtituca. is 


Prop. XXI. Prob. XIV. 


Determinare ny probabilitacis Hiſtoriz, que partim yiv4 
voce, partim per ſcripta tranſmirritur. 

 Inveniatur probabiliras ejus pro temporis ſpatio, quo viv4 voce tra- 
ditur (per Prop. VIII.) 8 probabilicas ejus pro cemporis ſpatio, quo 
per ſcripta traditur (per Prop. XVI.) dabit utriuſq; ſumma probabili- 
tatem queſitam. Q, E. I. 


Prop. XXII. Prob, XV. 


Datis duabus ejuſdem rei Hiſtoriis contrariis, utr2 harum fic proba- 
bilior, quantaqz ejus fit probabilitas, determinare. 

Invematur probabilitas utriuſq; (per Propp. VIII & XVI.) & fubſti- 
ruancur valores quantitatum m, $S, &, q, z, n, f, & ſtatim conſtabit 
utra fit probabiliorz ſubducatur probabilicas minor ex majori, & reti- 
qua erit tota probabilitas Hiſtoriz probabilioris. Q. E. I. 


D Concluſzo. 
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Eonclu/19. Credo me jam ea omnia dilucide ſatis explicuiſſe, que 
ad probabilitatis Hiſtoricx determinationem ſunt neceſſaria. Ad alte- 
ram jam materiz mez partem progredior, ſcil. ad detiniendas Volupta- 
cum Quanticates. Voluptas enim eſt unicum omnium agionum 8& c6- 
natuum noſtrorum principium. Qyicquid agimus aut patimur, quic- 
quid cupimus aut averſamur, omnia tamen Voluptatis caus4 fieri pro 
certo conſtar. Ur ergo homines prudenter ſuas proſequantur volupca- 
res, neceſſe eſt, ut earum quanritates & valores accurate.determinare 
queant : quod proinde in ſequentibus docebitur. 


CY 
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CAPUT Il. 
De Poluptate Afquabili. 


_ 


"YT ſequentes propoſitiones facitivs demonſtrencar, Durationem 


A.. Volupratis per lineam refam deſtgno, 8 gradus ejus intenſitatis 
lineas reRas ad ſingula punRta priotis linezx -perpendiculares : 8 pro- 
inde (i duR intelligatur linea per alteras extremitates horum perpendi- 
culorum, formabitur inde Figura plana, que Voluptatis illius Qyantica- 
tem optime reprzſencabit: - Adeaque- ex  figurz hujus proprietacibus 
facile erit volupratis illius proprietates deducere. 


Prop, XXIIT. Theor. VIL. 


Quantitates duarum Voluptatum zquabilium (quarum Intenſitates 


ſaor xquales) ſunt in ratione Darationum directa.. 


Sit 


IRR ts AER —_— 


Sit AB duratio u- 
nius kan 1 249 ejus 

gancicas __ 

C, li, Kk;, Ll, GC, 
gracus intenſicatis in 
diverſis durationis 
Inftantibus. Er eſto 
EF duratio- alterius 
voluptatis, = cujus 
quantitas V, & gra- 
dus intenſicatis EG, 


1aperC, i, k, |; m, 
retz ad AB&EF oarall x ( 
EF GH delignantes utriuſq; Vo 


gramma rectangula. 
& AC=EG (ex h 


LUnde v. V : "ABxAC EFxAC. 
EExAC:: AB. EF. Ergo y. V-:; 5 a 


dum. 


Ck 1- Gu 


Nan, | 0, &c. In Inftantibus E, N, O, &c. 
Jam cum utraqz voluptas ſit prquabilis -_ Hypotheſt ) ideo linea = 


xn," 0,-p,q;7; MH; 
" Do. 4.) Ergo figura AB C 
opcgcls Quantitatem ſunt wallelo- 
Jo v=ABxAC, V=EFxEG (ex Ele nth.) 


potheſ1 rage rt Ergo 'V = EFx A 


Prop. XXTV. Thior.- VIE. 


Qyantitates duarum voſuptatum xquabilium (quarum tempora wY 
rationum ſunt zxqualia) ſunt in ratione direa intenſitarum. 


Sir prioris voluptatis A B E 
duratio AB; 8 conſtans 

ejus intenficatis gradus 

AC, quantitas _—_ fit . 
Q- 


v. Nec non alterius 


ed: (ex Elementis) ABAAE 
EF. NEIIIG wat ay rh 


luptatis duratio EF, inten- | G 


ficas conſtans EG, & quan- 
titas V.Erit v—ABxAC, j — — 


V=EFx EG, ſed ex hy- 


potheſi AB=EF, 
AB*EG. ſed AB 


AC. 


Quod erat demonſtrandum. 


D 2 


| 


o V=ABxEG. Unde v. V :: ABxAC. 
ABXEG :: AC. EG. Ergo v. V :: ACEG. 


Prop. 
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Prop. XXV. Theor. IX. 


Quaaticates duarum quarumlibet voluptatum iom ſant in ra- 
tione compoſiraex rationibus durationum 8: in i Go. 


A B Sit unius voluptatis du- 
| E x ratio. AB=r, intenſitas 
ll 1 AC=n,  & quantitas- v. 

Alterius autem voluptatis 

ſit quantitas V, duratio 
EF=s,intenfitas EG=mz 
| Jam quia Figure, quz re- 
& —YG —— an ewe. __—_ 
voluptatum @equabilium 

tune Parallelogramma re&angula , ideo v=—=rn, V=sm, ideo 

SM. 


—== =——-x—. QED. 


Corol..1. Darationes duarum quarumlibet voluptatum zquabilium 
ſunt in ratione- compoſita-ex ratione directZ quantitatum, 8c reciproca 
ratione Intenſitatum. 

Coro), 2. Intenſitates duarum quarumlibet toy gu #quabilium 
fant in ratione compoſita ex direR3 quantitatum, Ge reciproca ratione 
durationum. = Fro Nee 

Corel. 3, Crelcit Voluptas- quzlibet xquabilis in- ratione durationum 
ad initio ſumptarum. 


—_— 


CAPYU IF - Iv. 
De Yoluptatibus uniformiter creſcentibus: 
Prop. XXVI. "Theor. X.. 


Uantitates duaram- Voluptatum uniformiter creſcentium, quarum- 
Q intenfitates ſub finem ſunt #quales, ſunt in ratione durationum. 


Qyoniam 


o '® - 4 as 4 
| 
: * 


© ES C3” = 

" Qyoniam Figurz quz- A:___ Lk ROE 
has voluptaces repre- — | 
ſentane ſunt cri 


crian , 
(per Def. 5.) ideo ft. 
wius quantitas v, du- | 
ratio AB=r, intenficas 
fab finem BD=n; Al- = 
terius vero voluptatis 
quantitas fit V, duratio EF=s, & intenſitas ſub firem ſit FH=m. 


Jam V. v :: EFH. ABD. ſed EFH==, & ABD==: Ergo 


| n V V 
V. V::=- — unde == ſed. m=n ex. hypothel}, ergo — ==" 


Q. E. D: 


Prop. XXVII. Theor. XI. 


Quanticates duarum voluptatum uniformiter creſcentium, quarum du- 
ratiouy ſunt zquales, ſunt in ratione direa Intenſitatum ſub finem 
amptarum: 


2 Nam defignatis quantitatibus, ut in prazcedenti, inventum fic 
SM 


—=*, ſed 5=r ex hypotheſi, Ergo+=. Q. E. D. 


v. rn 


Prop. XXVIIT. Theor. XII. 


 Quantitates duarum quarumlibet voluptatum uniformiter creſcentium- 


ſant in ratione compoſita ex ratione direc durationum, & direc ra- 
tione [ntenſfiratum ſub finem ſumptarum. 


V £ , 
Nam in propofitione penultima demonſtratum eſt — == , d_ eſt, 
V s m | 
PY — - "mn Go E. D. 


r 
Corol. 1, Darationes duarum voluptatum uniformiter creſcencium, 
fant in ratione compoſiti ex direc ratione quanutatum, & reciproca 
ratione intenſitatum ſub. finem ſumptarum. 


o 


Corel. 


_ —— 
_ ran 
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a 
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CIP PE A, 
A M-__B Corol. Quantitates unius voluptatis unifor- 
HAY © | { miter. creſcentis abnitio ſumptz creſcunc in 


* duplicata rationedurationum. Sit'A B=T 
| - duratio una, .ejuſqz in hoc tempore quantiras 
fit Q; (it alia duratio AM==t, 1n qua volup-: 
| | tatis quantitas fit q. Jam Q. q:z ABD.AMN. 
S ſed ABD. AMN :: ABq. AMq (ex Ele- 
Fo mentis) Ergo Q. q :: ABq. AMaq, id eft 
Q.q:: Tr QB 


De Voluptatibus, quarum Intenſitates creſcunt in ratione 
qualibet - multiplicata aut ſubmultiplicata. 


Prop. XXLS. Prob. XVL. 


Atis &quationibus relationem exprimentibus inter tempora dura- 
tionum 8: gradus intenſitatum, invenire rationem quam-habent 
voluptatum quanrtitates. 


A P F Sit unius voluptatis 
duratio AB=r,ejusinten- 
fitas ſub finem BD=n, 
ejus quantitas v. Alterius 


- | autem quantitas fic V, 
duratio EF==s, & inten- 


fitas ſub finem FH=m. 
H Sitque P=n Xquario 

exprimens relationem in- 
ter tempus durationis, & intenſitatis gradus Prioris creſcentes juxta ra- 
tionem quamlibert multiplicatam auc ſubmulciplicatam, cujus exponens 


eſt c. Nec non m=9* xquatio exprimens relationem inter tempus 
durationis & intenſitatis gradus poſterioris creſcentes in ratione qualibet 


5 EIN > + __ EFH 
multiplicati aut ſubmulciplicara, cujus exponens eſt e. Jam —= -— 


(juxta hujus methodi fundamentum ſub initio Cipicis tertii —_ 
(= 


D 


——_— 


£C# 
* 
of 


Ap 
: - TJ 
Sed per Quadraturarum Methodos notiſimas EFH - FR ABD > | 4 
Ergo 4 = ——> IM... X _ Id- eft, Voluptatum harum 


—_— yl _ 5 
y raxeþ1 r _ n_e@1 
Quanritates ſunt in ratione compolita ex direRa ratione temporum, di- 
recta ratione intenſitatum (ſub finem ſumptarum ) & reciproci ra- 
tione exponentium unitate auctarum. Q. E. I. | 
Scholium. Eit hoc Theorema perquam genetale ; ejus enim ope inve- 
niri poſſunt illa omnia, que ſpectant ad voluprates, quarum intenficaces 
creſcunt in quavis ratione multiplicata aut ſubmulciplicata : fic (1 pona- 
tur c=o, e=0o habentur omnia in Capite HI. demonſtrata 3 fi fit c=1, 
e=1, habentur omnia in Capite IV. demonſtrata 3 fi ponas c=0, e=1, 
habetur ratio voluptatis zxquabilis ad uniformiter creſcentem ; vel fi 
ponatur c=1, e=2, habetur ratio voluptatis nniformiter creſcentis ad 
voluptatem, cujus gy nora yn nt- in duplicati ratione cem- 
porum : Ut de aliis infinitis nihil dicam, quw pari facilitate ex hac pro- 
poſitione deduci poſſunt. 


Prop. XXX. Prob, XVII. 


Tiſdem datis quz in pracedenti, invenire rationem incrementi unius 
voluptatis, pro diverſis ſux durationi$ temporibus ab initio ſumptis. 


Sit Q quanticas voluptatis in tempore AB A... G2 , 
oducta, 8 q quantitas ejuſdem (vel ſimi- | 
is) voluptatis in tempore AC producta. 
Ponatur AB=T, AC=t. Jam BD=T*< 


& CE=r* ex ſuppoſito incremento gra- 
duum intenficatis 3. Ergo per Quadraturas 


invenies Q= pn ABD, & 
Ps Q Pet: 
— i — S 7 E. l 
4=<;7 ACE. Unde - SF Q 
Coyol. 1. Si voluptas fit xquabilis, tum qUantitates yoluptatum erunt 
at tempora, nam in hoc caſu c=o, unde => | 


Corol, 


' 


TI 2 7 
7 Ad. At 
2 + —_ 


AS i 25a Ae 


& * % 


Cie). « 


Corol. 2. Si Intenſitates creſcant uniformiter, voluprates erunt ur 
Quadrata temporum z nam in hoc caſu C=1, unde=; # 


$.- af. » « 


E &@S 


Corol. 3. Si latenfirates creſcant in ratione temporum duplicats, vo- 

luptates erunt in ratione temporum triplicati;z nam in hoc caſu c=2, 

x» | 

unde ——— 
Q c 

Corol. 4. Si intenſitates creſcant in ſubduplicat ratione cemporum, 

tum Quancicates volupratis erunt at Radix quadrata Cuborum Tempo- 


MIT 
rumz nam in hoc caſu c=:;, unde = —LL $i 
Uo vt 


q 
Corol, 5. Si inten(itates creſcant in ratione temporum ſubtriplicat, 
tum Quantitates voluptatis erunt ut Radix Cubica biquadratorum cem- 


| ; Js b::--4 
porum- Nam in hoc cafu c=+, unde CI EE 
Oy os 


FE Scholium, Ex premiſſis conſtat, quod ( conceſſis Figurarum Curvi- 


linearum turis) poſſunt omnia ad voluptatum quancirates, mu- 
a 6 pplgtionns pacgat ia w—— vet Quod at melius 
jiciam exemplum in ſequenti propoſitione, in quo inten- 
firates Soar] in ratione multiplicata aut ſubmultiplicars. 


Prop. KXXI. Prob. XVIIEL 


Si intenfitas creſcat ut radix quadrata quadratorum 6: biquadratorum 
(fimul ſamptorum) temporum 3 invenire rationem, juxta quam ipſa 
_ creſcat, pro diverſis durationis ſux cemporibus, ab initio 
uUmptis. | 


Sit 


{ 


— 


| #:S 

Sit AB=T una duratio, AC=t a a 

tera duratio 3 firq3 BD intenſitas fab fi- \ 

nem prioris, CE intenfitas ſub finem \ 
alterius. Jam quia BD=vV T'+T', 


CE=vr'+tr ex hypotheſi proble- 
matis, & per methodos Quadraturarum 


invenicur ABD=3xT*+1/T*+1-1=Q ? 
& ACE=;3xt+1wt'+1—1=9. md 
gd IITIESESL., | D 
J t+vt+1—1 Q 
oe oa Es 


Scholium. Quamvis in przcedentibus ſuppoſui voluptates eſle creſcen- 
res, & intenſitates (exceptis voluptatibus zquabilibus) ſub initio effe 
indefinite parvas 3 tamen eadem Methodus facile applicari poſlit ad cx- 


teras quaſvis voluptates a determinata intenſitatis magnitudine 
tes aut decreſcentes : quarum in ſequenti propoſitione datur ex- 


emplum. 
Prop. XXXII. 


Sit unius voluptatis duratio AB, intenſitas ſub initio AC, ſab fine 
BD, quantitas v, 8 creſcant intenſicates ut Ordinatz Trapezii trianga» 
laris ACBD 3 fitq; alterius voluptatis duratio EB, intenfitas ſab ini- 
tio.EG, ſub fine FH, quantitas V, creſcantq; intenſitates ut ordinatas 
trapezii parabolici EFGH; invenire rationem unius voluptatis ad al- 
teram. | 

Ponantur AB=r,BD=n, A. B E F 
AC=t, EF=s, FAR=—=m, ES 
EG=g. Ex Geometria in- 


venies V=ACBD=— F G 
—=+x0g' +MmS—8'3 D 
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CAPUT VI. 
De voluptate finita & infinit @ inter | ſe comparatis. 


Prop. XXXIIM. Theor, XII.. 


Uantitas'voluptatis quamlibet habens (non decreſcentem ) iatenſi- 

tatem, & durationis infinitz s, eſt 'infinite major quivis ali3- yo- 
luptate finicam ſemper habeate intenſicatem n, 8 durationis finitz r. 

Supponatur utraqz voluptas efſe zquabilis, '8& V quantitas prioris, v 


o - . V y 
poſterioris. Jamqz erit—== (per Prop. XXV.) unde V ==—xy, 


+ Sed s eſt infinita, ergo productum sm eſt infinitumz & r, n' ſunt 


ricates finitz ( ex bypotheſt) Ergo productum ra eſt finitum 
-quanticas infinita sm, diviſa per quanticatem finitam rn, dat quo- 


> A $M | SM . . . 
tientem infinicam 5-3 Ergo — xv eſt Quantitas infinitaz Ergo V 


quantitas voluptatis infinitz durationis eſt infinite major quanticate yo- 
lupratis v finicam habentis intenlitatem 8 durationem. Q, E. D. 


Scholium. Quamyis voluptates,poſui zquabiles, ramen prxcedentia 
antelligenti” facile conſtac Demonſtrationem locum obtinere, ſumptis 
inten(tcatibus in quavis data rationecreſcentibus. 


Corol. Valor voluptatis a Chriſto promiſſe eſt infinite major valore 


- yoluptatis vicz przſentiss Nam Voluptas a Chriſto promiſſa eſt inten- 


fitatis non decreſcentis, 8 durationis infinitz, ut ex ipfius Hiſtoria 
conſtat : at voluptas vitz preſentis eſt tantum intenſitatis finirz & du- 
rationis etiam finitz, ut omnibus notum. Ergo Quantitas Voluptatis a 
Chriſto promiſſe eſt infinite major Quantitate Volupratis Vitz preſen- 
tis (per Prop-XX XIII.) Sed Valores voluptatum ſunt in ratione Quanti- 
tatum; Ergo Valor Yoluptatis a Chriſto profaiſſe, &c. Q. E. D- 


Prop. 
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035) 
Prop. XXXIV. Lemma II. J 
Si probabilitas, quam haber aliquis ad obtinendum p, lic ad ped id" 


litatem, quam habet ad obtinenadum P, in ratione quavis r ad 1, &.ſup- : 
ponatur-P-— p, & rc-1, erit verus Valor expectationis illius hominis 4} 


Ds ideſt, ſumma rerum, quas exper, diviſa per ſummam pro- 4 
gms dat verum expeRationis ejus valorem. 


Utdemonſtratio facilins capiatur ; ſupponatur aliquis ite-A juſtam 
inireTudum cum altero homine B: fitque x depoſitum ſeu valor ex- 
peationis, quam haber A; atque y depoſicrum & valor expettationiss 
quam haber B ( omnes enim Lufores in juſto ludo haberit expeRatio- * 
nem depoſitis ſuis xqualem)) & ladant hac conditione, ut Victor det 
aiteri. p, ſervans (bi iplt P. ,Manifeſtum jam eſt, 6 A vincac, pat 
habiturum *x + y — me 3 ſed (t A perdat, tum <ex conditione 
Ludi) non nifi p habebit. Cumque jam (ex hypotheh Lemmatis) 
probabilicas, quam habet A ad vincendum (ſeu ut obtineat P)-fitad * 
probabilitatem, quam habet A ad perdendum (ſen ut obtineat p) dels | 
ad probabilitatem, quam haber B ad vincendum, in ratione r ad x. | 
Ideo, cam juſtus ſupponitur Luſus, debent depoſita efle in ratione 
probabilitatum vincendi, id eſt, x,-y :: 1. r. unde rx=ys «fi © 
ruatur rx pro y in zquatione modo inventa, & erit x-+rx=P-þp. 4 


nnde x=Z2. Q ED. | We: 


EF 
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: 

& 

- 
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| 


S 


r+1 | | 
Prop. XXXV. Theor, XIV. ; 


Valor verus expeQationis ad obtinendam voluptatem ÞP a Chriſto 
promiſſam eſt infinite major vero valore ExpeRarionis obtinendi volup- 
tatem p vitz prelſentis. ; 

Nam P eſt infinite major quam p (per Core/. Prop. XXXIIL) & 
probabilicas obtinendi P et aliqua, eaqz non contemnenda_( per Prop. | 
XVII.) & probabilitas obtinendi p non eſt etiam niſt aliqua finita Cpl # 54 
enim vita, multoqz magis vitz hujus voluptas eſt incerta) ergo probabi= _.. 
litas obtinendi p eſt ad probabilitatem obtinendi P, ut numerus finitus * 7 
ad numerum finitum 3 Ergo exprimi pofſic ratio harum probabilitatum, 
per rationem numeri finiti r ad unitatem. Ergo verus valor expeRa-. 

UOMS. 
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CAPUT VL 


De voluptate finita & infinit@ inter ſe comparatis. 


| | Prop. XXXIII. Theor. XII.. 


Uantitas'volupratis quamlibet habens (non decreſcentem )' igtenſi- 

tatem, & durationis infinite s, eft infinite major quavis alt2- yo- 
luptate finitam ſemper habeare intenſicatem n, 8 durationis finite r. 

Supponatur utraqz voluptas eſſe xquabilis, '& V quancitas prioris, v 


” - 
poſterioris. Jamq; Ee (per Prop. XXV.) unde V=— XV, 


1 - Sed s eſt infinita, ergo productum sm eſt infinitumz & r, n' ſunt 
_ finite (ex hypotheſt) Ergo productum ra eſt finitums 
ed quanticas infinita $sm, diviſa per quanticatem finitam rn, dat quo- 


as. nn... Ltd 


_ PP" 20 $M &Mm A . . | 

tientem infinitam 7-3 Ergo — xv eſt Quantitas intinitaz Ergo V 
quantitas voluptatis infinitz durationis eſt infinite major quantitate yo- 
lupratis v finicam habentis intenſitatem 8 durationem. Q, E. D. 


Scholium. Quamyvis voluptates poſui zquabiles, tamen precedentia 
antelligenti* facile conſtar Demonſtrationem locum obtinere, ſumptis 
: intenſicatibus in quavis data rationecreſcentibus. | 


| Corol, Valor voluptatis a Chriſto promiſſze eſt infinite major valore 
| - yoluptatis vicxprzſentis Nam Voluptas a Chriſto promiſha eſt inten- 
| fitatis non decreſcentis, & durationis infinitz, ut ex _ipfius Hiſtoria 
|  conftar: at voluptas vitz preſentis eſt tantum intenſiratis finirz 8 du- 
| rationis etiam finitz, ut omnibus notum. Ergo Quantitas Voluptatis a 


Chriſto promiſſz eſt infinite major Quantitate Voluptatis Vitz preſen- 
. tis (per Prop.XX XIII.) Sed Valores voluptatum ſunt in ratione Quanti- 
tatur;z Ergo Valor Voluptacis a Cluiſto profmiſſe, &c. Q. E. D. 


Prop. 
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C35) 
Prop. XXXIV. Lemma II. 


Si probabilitas, quam habe aliquis ad obtinendum p, fit ad pro WC | 
litatem, quam haber ad obtinendum P, in ratione quavis r ad 4,.&.ſup- - * 


ponatur-F<— p, & rc—1, erit verus Valor expectations illi 
PrP. id eſt, ſumma rerum, quas expeRat, diviſa per ſummam pro- ? 


7 5 


babil um, dat verum expeRationis ejus valorem. : By 
Undemonſtratio facilias capiatur 3 fupponatur aliquis ite-A jaſtam ' 
inireJudum cum altero homine B: {icque x depotitum ſeu valor ex- -_. 


peationis, quam habert A; atque y depoſitum & valor expeRtationis 
quam haber B ( omnes enim” Lufores in juſto lado habent expeRatio- © * 7 
nem depoſitis ſuis xqualem) & ladant hac conditione, ut Victor det 
alteri.p, ſervans fibi iplt P. ,Manifeſtum jam eſt, 6 A vincat, ip I 
habiturum "x +y —p=P; fed {t A perdat, tum Cex conditioge + - 
Ladi) non nifi p habebit. Cumque jam (ex hypotheſt Lemmatis) 
probabilicas, quam habet A ad vincendum (ſeu ut obrineart P)-fit: 
probabilitatem, quam habet A ad perdendum (ſen ur obtineat p) ide 
ad probabilitatem, quam habert B ad vincendum, in ratione r ad F.. 
1Tdeo, cam juſtus ſupponitur Luſus, debent depoſita effe in ratione 
probabilitatum vincendi, id eſt, x,.y :: 1..r. unde rx = yz .ſubſti-" - 
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ruatur rx pro y in xquatione modo inventi, & erit x-+rx=Pþp. 
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Prop. XXRV. © Theor, XIV. | } 


Valor verus expeRationis ad obtinendam voluptatem P a Chriſto 
promiſſam eſt infinite major vero valore ExpeRarionis obtinendi volup- 
tatem Þ vitz preſentis. 

Nam PÞ eſt infinite major quam p (per Coro/. Prep. XXXIIT) & 
probabilicas obtinendi P et aliqua, eaqz non contemnenda_( per Prop. | 
XVII.) & probabilitas obtinendi p non eſt etiam nit aliqua finita Cipla & 4 
enim vita, multoqz magis vitz hujus voluptas eſt incerta) ergo probabi» _ F 
litas obtinendi p eſt ad probabiliratem obtinendi P, ut numerus finitus * ; 
ad numerum finitum 3 Ergo exprimi pofſit ratio harum probabilitatum, 14 
per rationem numeri finiti r ad unitatem. Ergo verus. valor expeRta-. 


' 


Is 5 


+; , 
« » 4 n 


$.-- 44 
"oy P_. 
—_—_— -  -- 
£4 


infinicus ; ; Ergo eft infinite ma- 
boncnd: vie hujus preſents vo- 


s obtinend1-voluprates _ in rations. dvolne | _ 


ro) a Cbvriſtianus eſt omnit 
he « * Deifix ſunt omnium RPO” 
2 hujus, &- Axio. 2 & 3: 
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